
Jak je ale přesně definovaná funkce f (1/x) na pravé straně? Zfor-

mulujte tuto ekvivalenci i pro limitu v −∞.

• Asymptotické symboly O, o a ∼. Jsou to nejčastěji už́ıvané

symboly označuj́ıćı asymptotické vztahy mezi funkcemi. Dále se lze

setkat s Θ, �, Ω a daľśımi.

Definice 15 (velké O) Necht’ je M ⊂ R, f, g : M → R
a N ⊂M . Pokud

∃ c ≥ 0 ∀x ∈ N
(
|f (x)| ≤ c · |g(x)|

)
,

ṕı̌seme f (x) = O(g(x)) (x ∈ N) a řekneme, že funkce f je

na množině N velké O z funkce g.

• Úlohy.

1. Je x2 = O(x3) (x ∈ R)?

2. Je x3 = O(x2) (x ∈ R)?

3. Je x3 = O(x2) (x ∈ (−20, 20))?

4. Je log x = O(x1/3) (x ∈ (0,+∞))?

5. Je log x = O(x1/3) (x ∈ (1,+∞))?

Zbylé dva asymptotické symboly se definuj́ı limitně.
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Definice 16 (malé o a ∼) Necht’ A ∈ R∗ je limitńı bod

množiny M ⊂ R, f, g : M → R jsou funkce a ∃ δ ∀x ∈
P (A, δ) ∩M

(
g(x) 6= 0

)
.

1. Když limx→A f (x)/g(x) = 0 ⇒ f (x) = o(g(x)) (x→ A)

− pro x jdoućı k A je f malé o z g.

2. Když limx→A f (x)/g(x) = 1 ⇒ f (x) ∼ g(x) (x→ A)

− pro x jdoućı k A se f asymptoticky rovná g.

• Úlohy.

1. Je x2 = o(x3) (x→ +∞)?

2. Je x3 = o(x2) (x→ 0)?

3. Je x2 = o(x3) (x→ 0)?

4. Je (x + 1)3 ∼ x3 (x→ 1)?

5. Je (x + 1)3 ∼ x3 (x→ +∞)?

6. Je e−1/x
2

= o(x20) (x→ 0)?

DĚKUJI ZA POZORNOST!
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