6. Cviceni z MA 1. (26. 4. 2025)

A. Jesté soucet geometrické rady.

B. Funkce — monotonie, spojitost (a limita, pokud stihneme).

Co je to funkce? Jak se definuje limita funkce v bodé? Kdy je funkce spojitd? Kdy je funkce
rostouci?

1. Dokazte, ze funkce f definovana na intervalu I C R je rostouci, pravé kdyz plati

Vx,ye[,x;éy;%?};(y)>0

2. Méjme funkci f definovanou na R. Dokazte, Ze je-li f neklesajici na (—oo,a) a nerostouci na
(a,400) pro néjaké a € R, pak f nabyvd maxima.

3. Méjme funkci f definovanou na R takovou, ze f nabyva minima v bodé a € R. Musi existovat
e > 0 takové, Ze f je nerostouci na (a — €, a) a neklesajici na (a,a + €)?

4. Které z nasledujicich operaci, provedeme-li je na neklesajici funkce f a g, dava opét neklesajici
funkci?

(a) f+g (b) f—yg (c) max{f, g} (d) min{f, g} (e) foyg

5. Urcete body, kde nasledujici funkce nejsou spojité. Je mozno je v téchto bodech spojité
dodefinovat?

(a) 775 (b) [(z —2)(z +3)| (© lz]—=

6. Predpokladejme, Ze redlné funkce f a g jsou definované na okoli bodu a a jsou v tomto bodé
spojité. Je pak nutné v bodé a spojita i funkce f+g¢g 7

7. Spocitejte limity nebo dokazte, Ze neexistuji.

(a) limg_, %, pokud @ = 0,1, 400, —00

Vita—V1-z

(b) limgc_mgci2 (c) limx_mx% (d) limg_o -

(€) limy o 2! (f) lim, 2| 1] (g) lim,_osin 1 (h) lim,_ SBetd



