5. Cviceni z MA 1. (19. 3. 2025)

Posloupnosti a limity, rady

n
Rozcvicka. Méjme posloupnost {a,} danou pfedpisem a,, = (%) .

Zjistéte, pro kterd ¢isla € R je {ay} monotonni.

1. Spocitejte nasledujici limity:

(8) Lm0 (nt-cos(n?)) (b) Limm o0 "5 () limy oo (252"

(d) limy—y00 % (parametr z € RT, |z] ... celd ¢ast x, k € N)

‘Skala limit’> n” >>n!>>¢" >>n* (propevné ke NagecR, ¢>1)

2. Posloupnost muze byt zaddna téz rekurentné. Dokazte, zda nésledujici posloupnost {a,} ma
limitu, pripadné tuto limitu spocitejte:

(a) agy =+c (¢>0, ceR), ap+1 =+a,+c prokazdéneN

(b)ar=c (¢>0, ceR), an+1:an+i pro kazdé n € N

3. Najdéte hromadné body, limsup,, . liminf,_,~, posloupnosti {a,}, {bn} a {c,}, kde

(8) an = sin(%5’) (b) bp =n — 4[5 () en = (—1)" (255)

4. Jak definujeme nekonec¢nou fadu? Rozhodnéte, zda nasledujici fady konverguji:

() 2250, (—1)" (b) oo, 312 (©) ZoZs warm)

5. BONUS: n—ta odmocnina:
(a) limy 00 ¥/a (kde a > 0,a € R je pevny parametr)

(b) limy, 00 VN (c) limy,_y00 ¥/n!

6. BONUS: Dalsi priklady, pokud byste si chtéli procvi¢ovat pocitani limit.

(a) limpyoo(VRZ + 10— V2 —3)  (b) limp_yeo V(Y3 — /2)

(€) limypog ZHED" (d) limy, o0 5z e
(e) limn%w(\/m _ 2n) (f) lim,, o0 ny2n+5 — 3Y2n

V342 +V/nt

Pristé: funkce, limita funkce, spojitost



