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Primitivni funkce

DEF: Mé&jme funkci f definovanou na otevieném neprazdném intervalu I. Existuje-li na tomto
intervalu funkce F', kterd méd pro vSechna x € I vlastn{ derivaci a plati F'(x) = f(x), Fekneme,
ze F je na I primitivni k f.

V: Je-li F' na I primitivni funkce k néjaké funkci f, pak je F' na I spojita.

V: Spojita funkce f na otevieném nepriazdném intervalu I mé na tomto intervalu primitivni
funci (tj. podminka postacujici, nikoli nutnd).
V: Ma-li funkce f na intervalu I primitivni funkci, pak je obraz f(I) téz interval (tedy funkce
mé Darbouxovu vlastnost, tj. nabyva mezihodnot).
Metody pro vypocet primitivni funkce:

 tabulkové integrély (viz)

e per partes

e substituce ... zde jen 1. typu

o rozklad na parc. zlomky (zde jen pro rac. lomené funkce s R koreny)

1. Urcete primitivni funkce k nésledujicim funkcim (na nejvétsich moznych intervalech):

(a) [23+22+18dz (b) [18e”+16€% — 1 +3cosada (¢) [cos?Zdx
(d) [(Be"+1)da (e) [(oh:+vr)da (f) [Z1dz (g) [ tgzxdx
() [(Vz+a?)de () [Sde () [ghgwde, kdeneN, aeR

2. ‘Lepeni’ primitivnich funkci — urcete primitivni funkco na nejvétsim mozném intervalu:
(a) [l|z|dz (b) [|cosz|dx

3. Urcete primitivni funkce: metoda per partes:
(a) [xsinzdz (b) [(2? — x)exp(z)dx (c) [exp(z)(sinz + cosz)dx
(d) [In]1+2|de (e)* [z -In®zdx (f)* fmdx

4. Urcete primitivni funkce: metoda substituce

(a) [2x-exp(—2?)dz  (b) [¥/1—3zdz (c) fﬁdx

(d) [ imde (e) [ Code (0 [ Ede
(&) [tgade () [y do () [ exp(ya)da

5. Urcete primitivni funkce: doplnéni na ¢tverec a rozklad na parcidlni zlomky
(a) [Zi2rdy (b) [ 5 de () [ Bt da

()* [ Gy do () [ wihys de O | e do



Vysledky: (Primitivni funkce az na ¢ € R - pfipadné chyby prosim reportujte emailem!)

1. (tabulkové integraly)
(a) & +2$ +161In |z, na (—00;0), (0;+00)
(b) 18e® + 2¢8% —In|z| + 3sinz, na (—o0;0), (0; +00)
(c) £+ §sinz, na R
(d) 3e® + In|z|, na (—oo;0), (0; +00)
(e) tg z+ 2Va3, na (- +km % +kn), keZ
() & —Inz], na (~00;0), (0 +00)
(g) tg = — , na(—g—kkﬂ;%—l—kw),kEZ
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2. (“lepeni” prim. fci)
(a) sgn x - %2, na R

(b) na kazdém intervalu (—% + km; & + k), k € Z predpis F(z) = (—1)sinz + 2k (tj. def. na R)

3. (per partes)
a) —zcosx + sinz, na R

b) e*(x? — 3z + 3), na R

d) zln|l 4+ 2| — 2+ In|l + x|, na (—oo; —1), (—1; +00)
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(c) " -sinz, na R
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(e) 2va3 - (I — 2Ina + §), na (0; +00)
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lIn’z, na (0; +00)

arcsin Z-, na (—v/2;/2)

g) —1n|cosx|, na (=5 +km 5 +kn), keZ
) 2¢/x —2In(1 + /z), na (0; +00)

i) 26VE(/F - 1), na (0; +00)

NI= Wl gy



5. (parc. zlomky)

a) L; —xz+3n |z + 3|, na (—oo0; —3), (—3; +00)

b) 21n 2% + 3z + 5| — %\/%arctg (\/%(x + %)), na R
x — 2|+ 1In|z + 5|, na (—oo; —5), (—5;2), (2; +00)
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n|z — 1| — $In[3z + 1], na (—oo; —31), (—3;1), (1;+00)




