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Riemannuav integral ve vice proménnych.
Jak je definovany vicerozmérny integral? Kdy existuje?
A jak lze spocitat vicerozmérny integral pomoci integralu jedné proménné?

1. Spocitejte z definice:

/ f(x7y>dxy7 kde f(:L‘,y) =cC
(a,b) x{c,d)

2. Spocitejte néasledujici integraly (proménné znacime po fadé = a y) — postup zdivodnéte !

(i) f<71’3>x<0’2> (z +y?) day (ii) f<0’7r>x 01y % sin(zy) doy

3. Pozor na poradi — spocitejte nasledujici integral (proménné opét po fadé = a y):

f<0,1)><<1,2) (z¥) dzy (pro y > 0 klademe 0Y = 0)

4. Mé&jme funkei f(z,y,z) = zsin(x + y) a mnozinu J = J; X Jy X J3 danou nerovnostmi
0<z<m, |y <Fa0<z< 1. Spocitejte nasledujici integral:

/f(:n,y,z) dxyz-/zsin(:r—l—y)d:):yz.
J J

5. Mé&jme mnozinu D C R?, které je ohrani¢ena piimkami x = 0, z = 27, y = 0 a grafem funkce
= 2+ sin(x). Vypocitejte Riemanntv integral 1.
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(Nakreslete D a rozmyslete si, zda viubec integrél I existuje — jak budeme postupovat, kdyz
umime integrovat jen na “cihlach”?)

6. Mé&jme uzavienou oblast D C J; x Jo C R% D = {(z,y) |y > 2 —1 & 3?/2 -6 < x}.
Vypocitejte Riemanntv integral I.
I:/ ry dxy
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(Nakreslete D a rozmyslete si, zda viubec integrdl I existuje — jak budeme postupovat, kdyz
umime integrovat jen na “cihlach”?)



