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Primitivni funkce

1. (= 4 z minula) Urcete primitivni funkce (doplnéni na ¢tverec a rozklad na parcidlni zlomky):
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Newtonuv integral

DEF: Méjme funkci f definovanou na otevieném neprazdném intervalu (a,b), f:(a,b) — R. Tato
funkce ma na intervalu (a,b) Newtoniv integrdl, kdyZ ma na tomto intervalu primitivni funkeci
F a ta ma vlastni jednostranné limity F(a™) = lim,_,,+ F(z) a F(b™) = lim,_,,~ F(x).

Newtonuv integrdl funkce f na intervalu (a,b) pak definujeme jako
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V (Per partes pro urcity integrdl): Necht f a g jsou spojité funkce na [a, b] a necht tyto funkce
maji na (a,b) primitivni funkce F' a G takové, zZe je lze spojité rozsitit na [a, b]. Potom existuji
dva urcité integraly z nasledujiciho vyrazu a plati nasledujici rovnost:
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V (Substituce pro urcity integral): Necht ¢: [a, 5] — R je spojitd a ma ve vSech bodech (a, f3)
vlastni derivaci. Oznac¢me J := ¢((o, 3)).

(Ze spojitoti ¢ na [a, 8] vime, ze J je omezeny.)

Necht f je spojitd na J a newtonovsky integrovatelna na vnittku J. Potom:
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2. Spocitejte néasledujici Newtonovy integraly (pfipadné zduvodnéte, ze neexistuji).
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Riemannuav integral.
DEF:

3. Urcete z definice hodnotu Riemannova integralu:
Plati: Pro a < b < ¢ redlné je (R) [7 f(x) dz = (R) fabf(x) dz + (R) [, f(z) dz , pokud ma
(aspon) jedna strana smysl.
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4. Jaky je vztah mezi Riemannovym a Newtonovym integralem?



