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Na webu viz druhou sérii domacich tkola — termin odevzdani 9.4.2021!

Limity posloupnosti

1. Dokazte nebo vyvratte nasledujici tvrzeni ({an}, {b,} jsou posloupnosti realnych ¢isel):

a) limy, 500 ap = a = limy 00 Ay = a

(

(b) limy o0 ap = a = limy, 00 a2y, = a

(¢) Vn € N:a, < b, = limy, o0 ap < limy, 500 by,
(

d) Vn € N:a, < by, = limy, 00 ap < limy, 500 by,

2. Spocitejte néasledujici limity (nebo dokazte, Ze neexistuji):

(a) limy o0 /14 2 (b) limy, o 7% — 2n% 4 10

Priklady z minula: (G) limy oo &/ (n+1)2 — 3/(n —1)2
. n . Tk n

(k) limy,— 00 % (1) limy,— 00 (er-ité _ §>

3. Méjme dvé posloupnoti redlnych ¢isel {a,} a {b,} a ¢islo ¢ € R, ¢ > 0 — dokazte nésledujici:
(a) Pokud limy, o0 an, = 400, pak lim, (¢ a,) = 400.

(b) Pokud limj,, o0 an = 0 a {b,} omezend, pak lim, . (ay - b,) = 0.

4. Najdéte posloupnosti {a,} a {bn} (an, by € R) takové, ze lim,, o a,, = limy, 00 by = 0 a ze:
(a) limy o0 Z—: =1 (b) limy,—so0 Z—: = +00

5. ‘Skéla limit’ — uréete, Gemu se rovnaji nasledujici limity (pro ¢ € R, k € N):
(a) limy, o0 g™ (b) lim, oo n - q" (c) limy, soon®-q" ... DU!
(d) limy—eo q% (e) limy oo % (f) limy oo %’f
ZAVER: n" >>n!>>¢* >>nF (propevné ke NageR, ¢>1)

6. A jesté n—ta odmocnina:
(a) limy 00 /a (kde a > 0,a € R je pevny parametr)
(b) limy, 00 ¥/n  (viz pfednaska 2, tvrzeni 14)

(c) limy 00 n!



