3. Cviceni z MA 1. (19.3.2021)

Markéta Lopatkova

ufal .mff.cuni.cz/course/nmai054

Na webu viz prvni sérii domacich kol — termin odevzdani 26.3.2021!

A. Supremum a infimum

1. Najdéte suprema a infima nésledujicich mnozin nad redlnymi ¢isly R (pokud existuji); existuji
pro né maxima a minima? (z minulého cviceni)
_1)n
(a) Ay ={-L neN} (b) Ay = {12 e N}

(c) Ag = {n-Y"; n e N} (d) Ay = {g<V3; ¢€Q}

B. Posloupnosti a limity
Co je to posloupnost, monoténni posloupnost? Definujte vlastni a nevlastni limitu posloupnosti.

2. Rozhodnéte, zda jsou nésledujici posloupnosti monoténni.
1
@) { 3 1 (b) { 2n+ (=1)" }3L,
3. Najdéte dvé ruzné posloupnosti {a, } a {b,} takové, ze {a,,} je podposloupnosti {b, } a naopak.

4. Spocitejte primo podle definice limity posloupnosti.

(@) { & Iz (b) { 1 1o
5. Spocitejte néasledujici limity (nebo dokazte, ze neexistuji):
a) lim, o0 (—1)" (b) limy, o cos(—1)"
c) limy, 00 % (d) limy, o0 logn
e) lim,, o cos?(nm/4) (f) limy, o0 £ sinn?
g) limy, o0 2230 h) 1imy 00 —grir oG
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(i) imp, oo VR +5—v/n — 1 (3) limy—o0 &/ (n+1)2 — ¥/(n —1)2
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k) limp o0 Lﬁ (1) limy, oo 2=t — 2

m) lim, oo {/a (kde a > 0,a € R je pevny parametr)
n) lim, ,o /n  (viz predndska2, tvrzeni 14)

6. Dokazte nebo vyvratte nasledujici tvrzeni:

a) lim, o0 ap, = a = limy, 00 Gpy1 = a

(

(b) limy 00 ap, = a = limy, 00 G2y, = a

(¢c) Vn € N:a, < b, = limy 00 ay, < limy, 500 by,
(

d) Vn € N:a, < by, = limy, 00 ay < limy, 500 by,



