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A. posloupnosti a limity, řady
1. Spočítejte následující limity:
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2. Dokažte, zda následující rekurentně zadaná posloupnost {an} má limitu, případně ji spočí-
tejte:

(a) a1 =
√
c (c > 0, c ∈ R), an+1 =

√
an + c pro každé n ∈ N

(b) a1 = t (t > 0, t ∈ R), an+1 = an + 1
an

pro každé n ∈ N

3. Najděte hromadné body, lim supn→∞ lim infn→∞, posloupností {an}, {bn} a {cn}, kde

(a) an = sin(nπ3 ) (b) bn = n− 4⌊n4 ⌋ (c) cn = (−1)n
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4. Jak definujeme nekonečnou řadu? Rozhodněte, zda následující řady konvergují:
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B. Funkce
5. Které z následujících operací provedených na neklesající funkce f, g dává opět neklesající
funkci?

(a) f + g (b) f − g (c) max{f, g} (d) min{f, g} (e) f ◦ g

6. Spočítejte limity nebo dokažte, že neexistují.

(a) limx→a
x2−1

2x2−x−1
, pokud a = 0, 1,+∞,−∞

(b) limx→1
x3−3x+2
x4−4x+3

(c) limx→2
(x2−x−2)20

(x3−12x+16)10
(d) limx→1

x2−1
x3−x2−x+1

(e) limx→0

√
1+x−

√
1−x

x (f) limx→0
1
x2 (g) limx→0

1
x3

(h) limx→0 sin 1
x (i) limx→0

|x|
x (j) limx→1(⌊x⌋−x) (k) limx→0 x·⌊ 1x⌋

Příště: funkce a spojitost
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