7. Cvigeni z MA II. (3.4.2019)

ufal.mff.cuni.cz/course/nmai054

Spojitost. Jak se definuje spojita funkce (rtzné definice)?

1. Ukazte, Ze polynomy vice proménnych jsou spojité funkce P : R" — R.

2. Zkoumejte nésledujici funkce na (R", eukleid. metrika) — urcete defini¢ni obor (jde o ot. ¢i

uz. mnozinu?), spojitost, vrstevnice. Nabyvaji tyto funkce na svém definiénim oboru globélniho
maxima a minima?

(@)  flo,y) = Vigw—y) () flz,y)=log(VyFI-2) (c) flz,y)=/5-% 1

3. Jsou nasledujici fce spojité? A lze je dodefinovat spojité na R%? Jak? Nabyvaji tam své nejvétsi
a nejmensi hodnoty? Jaké?

(a) fley) = 22 (b)  floy) = L,

© S = e () @ Slay) = e

4. Charakteristika spojitych funkei pomoci otevienych (uzavienych) mnozin:

(a) Plati: Funkce f : R™ — R je spojitd, pravé kdyz vzor kazdé oteviené (uzaviené) mnoziny
v R je otevind (uzaviend) mnozina v R"

(b) Ukazte pomoci tvrzeni (a): M = {[z,y] €R3 z+y+2=5, 2y +yz+xz =8}
5. Priklady k procvicovani (na doma) — urcete definiéni obor (jde o ot. ¢i uz. mnozinu?) a
rozhodnéte, zda jde o spojitou funkci, prip. zda ji lze spojité rozsirit. spojitost
2
(a’) f(l‘,y,Z) = QSQZTyQ_]' (b) f(mvy):xQ_yQ (C) f(l‘ay) = %

W) Jlary) = axcsinzy © Sy =mesingd (O fy)= S

Domaci kol na 8.4.2019:
U prikladi (1) a (2) vysetiete spojitost. Lze dané funkce spojité dodefinovat na R??

1) floy) =225

__ sinz+siny
(2) flzy)= T oty

(3) Ukazte, ze je-li funkce f spojitd na R™, potom mnoZina M je oteviena:

M ={z eR" f(x) <0}



Resent:
2a-c. spojité na svych defini¢nich oborech

3a. nenf spojitd v b. [0, 0], omezend
3b. spojitd, neni omezena

3c. spojitd pro f([0,0]) :==0

3d. nelze spojité dodefinovat v b. [0, 0]

5a-e. spojité na svych defini¢nich oborech
5f. spojita pro f([0,0]) := 0



