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Určitý integrál. Jak se definuje Riemannův integrál?

1. Riemannův určitý integrál z definice:

(a) (R)
∫ π

−π
1 dx (b) (R)

∫ 1

−1
sgn(x) dx

(c) (R)
∫ 2

−2
⌊x⌋ dx , kde ⌊x⌋ je celá část x

Kdy je funkce R-integrovatelná?
Jak se definuje Newtonův integrál, kdy je funkce N-integrovatelná?

2. Určitý integrál pomocí primitivní funkce. Existuje Riemannův integrál?

(a)
∫ 1

0
xα dx , α ∈ R (b)

∫∞
0

sinx dx

(c)
∫ 1

−
√
3

1
1+x2 dx (d)

∫ 0

−
√

3
2

1√
1−x2

dx (e)
∫ 0

−
√

3
2

−1√
1−x2

dx

(f)
∫ 8

0

√
1 + x dx (g)

∫ π

0
sin 2x
sin x dx (h)

∫ 1+
√
3

2
1

x2−2x+2 dx

(i)
∫ 5

0
|x2 − 3x+ 2| dx

3. Per partes a substituce pro urč. integrál (vs. primitivní fce):

(a)
∫ e

1
x2 lnx dx (b)

∫ 1

0
x arctg x dx (c)

∫ π
6

0
sin3 x cosx dx

(d)
∫ π

π
2

sin2 x dx (e)
∫ π

0
1

1+3 sin2 x dx

Dú. Spočítejte (na 27.3.2018)

(a)
∫ 5

3

√
x2−9
x dx

(b)
∫ +∞
0

xne−x dx

(c)
∫ a

0
| cosx| dx , kde a = 49

6 π



Řešení:

1a. 2π 1c. −2

2a. pro α ≤ −1 neex., pro α > −1... 1
α+1

2b. neex. 2c. 7π
12

2d. π
3

2e. −π
3

2f. 52
3

2g. 0 2h. π
12

2i. 29
2

2j. 33
2

3a. 1
9
(2e3 + 1) 3b. 1

4
(π − 2) 3c. 2−6 3d. π

4
3e. π

2


