7. a 8. Cviceni z MA II. (4. a 11. 4. 2018)

ufal.mff.cuni.cz/course/nmai054

Spojitost. Jak se definuje spojitd funkce (razné definice)?

1. Ukazte, ze polynomy vice proménnych jsou spojité funkce P : R™ — R.

2. Zkoumejte nasledujici funkce na (R", eukleid. metrika) — urcete definiéni

obor (jde o ot. ¢i uz. mnozinu?), spojitost, vrstevnice. Nabyvaji tyto funkce na
svém definicnim oboru globalniho maxima a minima?

(@)  flz,y) = Vloglz—y)  (b) [flz,y) =log(vVy+1-x)

(C) f(may>: z%_%_l (d) f($>yvz): I2zfy2 -1

(e) flz,y)=a®—y? ) flz,y) =

<8

(g) f(x,y) =arcsinzy (h)  f(x,y) = arcsin ;25

3. Jsou nasledujici fce spojité? Nabyvaji na R? své nejvétsi a nejmensi hodnoty?
Jaké?
(a) f(a:,y) = $22_T_Z2 pro [x’y] 7& [070]’ f(0,0) =0

2

(b) f(xay) = 12I+Z2 pro ['Tay] # [070}? f(O,O) =0

4. Lze nésledujici funkce spojité rozsiiit na R2?

@ ) =Gt on (ot )

x2+y?

(b)  flx,y) = \/5%

() fla,y) = oy

Domaci kol na 17.4.2018:
U priklada (1) a (2) vySetfete spojitost. Lze dané funkce spojité dodefinovat na
R??

(1) floy) = 25k

__ sinx+4sin
2) flzy)= Wy

(3) Ukazte, Ze je-li funkce f spojitd na R™, potom mnoZina
M = {x € R™; f(x) < 0} je otevTen4.



Reseni:
2a-h. spojité na svych defini¢nich oborech

3a.
3b.

4a.
4b.
4c.

neni spojitd v b. [0, 0], omezenda
spojitd, neni omezena

spojita pro f([0,0]) :=0
spojita pro f([0,0]) :=0
nelze spojité dodefinovat v b. [0, 0]



