5. Cviceni z MA 1II. (22.3.2017)
ufal.mff.cuni.cz/course/nmai054

Urcete primitivni funkce k nasledujicim funkcim:

Rozcvicka:
(@) [ st do (b) [ arctg & da
(¢) [arccosz dx @ f W da

1. Najdéte primitivni funkci - Eulerova substituce

1 cSovedas tuci /72 —
I VT dez  (Nédpovéda: zkuste substituci Va2 +x+1=2a +1)

2. Zvolte vhodnou substituci a spocitejte (na intervalech, které jsou ‘ptirozenym’
defini¢nim oborem vyslednych primitivnich funkei):

sin? z
(a) f 1+ tgz dz (b) 1<5‘rSiI]2I dz (C) f (5‘.inac—0—1cos.m)2 dz

(d) 2sin ;L'—lcos z+5 dx (e) f 5+4lsin T dz (f) f (2+coslx) sin x dz

(g) fsin:vios4m dz (h) f\/lirj da

3. Neprijemné substituce:

@ [LfEEd ) [Aede (@ [ de
@ [omtede () [—de () [ da
4. Pitklady pisemkového typu (doc. Kalenda):

(@) [t & (O [ eenehtere A

2 .
(d) f (tg JerCOtg x) dz (e) f — sin x dx

sin? z—cos? z z+2sint @
Domaci kol na 28.3.2017:
O I e o el
O p———

. 9m2
(3) Sz—z6—14r3f3 dz



Resent: (a7 na c)

Rozcvicka:

a. logz —log |l +log x|, na (0,2) ana (%,00) b. (x+1)arctg v/ —/z, na (0,00)
c. x-arccosz — /1 — a2, na (—1,1) d. —2y/1 — z - arcsin/z + 2y/z, na (0,1)

2b. va?+z+1—z+2log|vVal+z+1—z—2| — %log\Q\/mZ—i—m—i—l — 2z — 1|,
na (—oo,—1) ana (—1,00) 2a. £+ Llog|sinz + cosz|, na Dy(x # — % + 2km,x #

FH+knkeZ) 2b.x-— % arctg (v/2 tg z), platf na Dy mimo body 72' + k7, posun

vzdy o —% 2c. na Dy mimo 7 +km, lze spoj. dodef. 0 2d. 7 arctg (f(3

-1
1+ tg =
tg 5 41)) , mimo w+2k7, k € Z, posun vzdy o % 2e. % arctg (3(5 tg 5 +4)), mimo
(2k+1)m, k € Z, posun vzdy o 2F  2f. L log((1—cosz)(2+4cosz)®/(1+cosz)?), mimo

knk€Z (= 3log([t|(t* +3)), kde t = tg ) 2g. + 25—+ tlog, /o=l

cosx cos3 cosxz+1

(==L ;,COSS +log |tg £[), mimo & k€ Z  2h. log(%ﬁr_zzﬁh na R
3a. log|{}| — 2arctg t, kde t = (/i3  8b. log|e + V22 + 1| = argsinh

x na R 3c.loglz+vVa?—1 naint. (—oo,—1) na (1,00) 3d. log|t\ +
1

25 — 3log|1 4+ 2t na R 3e. vede na [ 7= d=  3f. log [+ |, kde

Va2 = 1, V7
r?+5z+1=x+1, tedy log 5 N2

4a. log t22;3_tf3 + f artcg tffl t12j-t1 + k5 na int. ((2k — 1), (2k + 1)7), kde
t =tg %; lze ”slepit” v krajnich bodech (napt. Lf prox =m7) 4c. —% log |2 —
1] — = 1) + 3loglz+1]— tlog(a? +z+1) — f arctg 2“'1
(-1 1) ana (1,00) 4d. tg xz+cotg x + 2log |tg x — 1| — 210g [tg « + 1| na int.

(%ﬂ, %) 4e. —% arctg (ﬁcosx) + :Tl/iarCtg CS/%I na R

na (—oo,—1) a na

Duil. f%( cotg = + % arctg (% tg x)), mimo § + km, k € Z (posuny o %w)

2 1

Du2. arcsin(Z(z — 3)), nebo 2arctgy /251

2—x



