6. Cviceni z MA 1. (5.11.2014)

Markéta Lopatkova

ufal.mff.cuni.cz/course/nmai054

Rozcvicka. Spocitejte ndsledujici limity (nebo dokazte, Ze neexistuji):

(a) limp_yeo (V22 + n—v/n2 —3) (b) limy oo (n=512])  (¢) lim, ., 128D

1. Spocitejte nasledujici limity:

(a) limnﬁoo%\;‘{ffj;J (b)  limy, oo %(%) (7 je imaginarn{ &islo)

(¢) Timpsoo VA(V3=%2) (@) Timgsoe (VAT + VT = VT = V)
(e) limyoo(—=1)"vn(vn+1—/n)

2. Dokazte, ze néasledujici rekurentné zadand posloupnost {a,} mé limitu a
spocitejte ji:
(a) a1=+c (¢>0,c€R), any1 =+a,+c prokazdéne N

(b) ar=1, apy1= H% pro kazdé n € N

(¢) ar=t (t>0jeparametr), ani1 = 3(a,+ %) pro kazdé n € N

3. Urcete limity v zdvislosti na parametrech k,l € N, a,b € R, |a| < 1,]b] <1 :

k L k k—1
: n*—(n-—1 : 1
() limgee "ot (b) iy o0 Srfi=r

: a"+a" ' tatl
(C) hmn—)oo br+bn—l4. . 4+b+1

4. Zjistéte, pro kterd redlna ¢isla x je nasledujici posloupnost monotonni:

(=)}

Dt na 11.11.2014:

k l
1. Urcete limity v zdvislosti na k,1 € N:  lim,_.o (A1) +(on)

(n—1)k—nl
2. Spocitejte: | ) (1 - ﬁ)

3. Dokazte, ze ndsledujici rekurentné zadand posloupnost {a,} ma limitu a
spocitejte ji: a1 =0,a2=1, apy2 = %(an + apy1)
(tip: rozdélte na liché a sudé ¢leny)



Reseni:

la.2 1b.0 1c. 0 1d. 2 le. neex.

3.1prok>1[,—1prok <l,0prok=1

4. konst. pro z € {—2,0,1}, rost. pro z € (—o0; —2) U (%;1) U (1; 400), kles. pro
pro x € (—2;0)

Dd 1.1 pro k > I, (=1)* pro k < I, —oc pro k = [ sudé, —1 pro k = [
liché
Di 2. 1



