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A. Co to je téleso redlnych ¢isel?
1. Dokazte, ze pro Va € R, Yy € R, Vn € N plati (z axiomu pro redlnd ¢isla):
(a) z-0=0-2=0 (b) —z=(-1)-z

(¢) (z-y=0))=(x=0Vvy=0) d) O<z<y)=z"<y"
2. Piiklad koneéného télesa.

3. Piiklad uspotradani podle délitelnosti.

B. Co je to supremum, infimum, maximum, minimum? Ptiklad mnoziny, ktera
mé supremum, ale ne maximum; piiklad mnoziny bez suprema.

1. Najdéte suprema a infima ndsledujicich mnozin v R (pokud existuji); existuji
pro né maxima a minima?

(@) AL ={-LineN} () A={=E0"nen)
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(@ As={nDV":neN} (d) Asi={g<V3 qeQ}
(e) As = {;F; p,g € N} (f) Asg={n*—m? m,neN &n>m}

2. Méjme mnozinu X a mnozinu ¢&isel opacnych, tedy —X = {—z | z € X}.
Dokazte, ze plati

inf{—z} = —sup{z}
3. Piiklad suprema podle délitelnosti.

Bonus. Bézné definice suprema mnoziny M C T ika, ze je to ¢islo s € T, které
je nejmensi horni zavorou.

(Tj. ) VeeM:z<sa(ii)VyeT,y<s3z, € M:y<ux,).

Zalezi na pozadavku, ze y € T? Co kdybychom pozadovali pouze y € M?
Najdéte rozdil (napf. na konkrétnim piikladu mnoziny M).

Domadci kol 1. Najdéte (pokud existuji) supremun a infimum mnoziny B C R,
B = {sinz cosz; x € R}; existuje pro ni maximum a minimum? (1 bod)

Domaci kol 2. Spocitejte pifmo podle definice limitu posloupnosti { Z—i‘% oo,
(1 bod)
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Domadci tikol 3. Spocitejte limitu posloupnosti lim,, o (2n=3)" (n+2)” (1 bod)

(2n+1)50



Reseni:

la. sup A; = 0,inf A; = —1 = min, max neex.
1b. sup Ay = % = max, inf Ay = 0 = min

lc. sup A3 neex., inf A3 = 0, min neex.

1d. sup A4 = /3, inf, max, min neex.



