
13. Cvičeńı z MA I. (2.1.2013)

Určete pr̊uběhy následuj́ıćıch funkćı.

Postup:
1. definičńı obor Df; limitńı chováńı na kraj́ıch Df, v “podezřelých” bodech
2. spojitost; sudost/lichost; periodicita
3. pr̊useč́ıky s osami
4. asymptoty v ±∞

(p(x) = ax+ b , kde a = limx→±∞
f(x)
x a b = limx→±∞(f(x)− ax))

5. prvńı derivace v Df; jednostranné limity
6. monotonie; podezřelé body – diskuse (lok. a glob. max/min)
7. druhá derivace (f ′′ < 0 konv. ^; f ′′ > 0 konk. _)
8. konvexnost/konkávnost/inflexńı body
9. graf funkce

1. Ukázkové př́ıklady:

(a) 3
√

(x4 − 1)2 (b) |x|·exp(−|x− 1|) (c) |x−2|−2·arctg x

(d) f(x) =

{
exp(− 1

sin2 x
) x ∈ R \ {kπ; k ∈ Z}

0 x = kπ; k ∈ Z

Daľśı př́ıklady na pr̊uběh funkćı.

2. polynomy:
(a) f1(x) = x2 − x4 (b) f2(x) = −x3 − 2x2 + x+ 2

3. racionálńı (lomené) funkce:

(a) f1(x) = 1
1−x2 (b) f2(x) = (x−1)(x+2)

(x+1)(x−2)

(c) f3(x) =


|1+2x|√
1−2x+x2

x 6= 1

2 x = 1
4. gonio/cyklometrické funkce:
(a) f1(x) = cos x

2+sin x (b) f2(x) = arccos | 1−x1−2x |

(c) f3(x) = arcsin
(

2x
1+x2

)
− 2 arctg x

5. exponenciála:
() f(x) = ebxc kde bxc je celá část x

(a) f1(x) = ex − x (b) f2(x) = xx

(c) f3(x) = x1/x (d) f4(x) = |x− 1| · exp
(
− 1

(x−1)2

)
(e) f5(x) = (x+ 2) · exp( 1

x ) (f) fn(x) = ex(x+ 1)n , n ∈ N


