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Jak probihd dikaz matematickou indukci?

1. Dokazte, ze pro vSechna pfirozena n plati:

(a) Sop_ k="t (b)  Yp, k? = nlethintl)
n n(n n 2
() Sp_ k= ("2 (=30 k)

d) >, ﬁ >\/n pron >2 (e) Vypoéitejteprox € R: Y p_, "

2. Dokazte pomoci matematické indukce, ze pro vSechna pfirozena n a realna
x > —1 plati tzv. Bernoulliho nerovnost:

1I+z)">1+nx

3. Dokazte tzv. de Morganova pravidla pro mnoziny A a B; (i =1 .. n):

(@)  ANNZ B =UiLi (A\ By)
(b)  ANUZ, Bi = Niy (AN Bi)

4. Dokazte pro vSechna pfirozend n:

(a) (2n)! < 227(n!)? (b) n?2<2n

5. Dokazte pro vSechna pfirozend n a realnd x takovd, ze 0 < xp < 7 :

|sin (32— @)| < Py sinay

D1 (2b.): Dokazte pro vsechna pfirozend n, kde e je zdklad ptirozeného logar-
itmu:

(B <nl< (5

(Napovéda: pro horn{ odhad lze uzit AG nerovnost; dale plati (1+ +)" < ¢)

Bonus: Dokazte AG nerovnost pro vsechna z; € R,z; > 0an € N:



VIl e < 50 @

Co je to supremum, infimum, maximum, minimum? Piiklad mnoziny, kterd
ma& supremum, ale ne maximum; piiklad mnoziny bez suprema.

Du (1b): Najdéte suprema a infima nésledujicich mnozin v R (pokud exis-
tuji); existuji pro né maxima a minima?

() A ={-LineN} () A={=C0"neny

(@ As={n(V":neN} (d) Ai={g<V3 qeQ}

(e) A5 = {sinxzcosz; = € R}



