4. Cviceni z MA II. (16. a 17. 3. 11)
Urcete primitivni funkce k nasledujicim funkcim:
1. Spocitejte primitivni funkce:
(a) [a"lnzdr (b) [ZHsintdr (c) [ @ dx

(d) [sinz-v24coszdx (e) [€ P2:1 de  (f) [z -Va?+1dx
(g) [x-vV2-322dx (h) pnk_de () [y de

() stz dr (k) [sinzcos2z dr (1) [sinzsin2z dz

2. Piiklady na substituci II:

@) [ de ®) [ mam e

x—1
© Jigarem &
3. Dilezité priklady:

(a) [ dz (na(0,7), napf. uzijte substituci tg £ = t)

smx

s

by J m dr  (na (=%, %), uzijte napt. substituci tg x = t)

() [ m dx  (Ndpovéda: zkuste substituci Va2 +z+ 1=z +1)

4. A dalsf ptiklady na ur¢ovani primitivni funkce:

17 _ x+1 x— 1
(a) [ZFde (b) [F5r— (o) [Sitda
@ f m () [cos?zdx (f) [log(z+V1+2?)dx
2, 2,
(g) 11—:-ttggx dx (h) f sin mc((is—cosz) dx

Domaci kol na 23., resp. 24. 3. 2011:

Piiklady 4a), 4f), 4h) viz vyse.

Zopakovat /naucit se/pochopit, jak funguji standardni substituce ¢t = tg §,t = tg
x a eulerovu substituci vaz? + bx + ¢ = y/ax+t nebo vVax? + bx + ¢ = xt+./c,

(pokud ax® 4 bz + ¢ nemé R kofeny a a > 0, ¢ > 0).



Resent: (a7 na c)

2a. 2v/z — 2log|1 + /z| na (0, +00)

2b. log(z 4+ /z + 2) — 2arctg(y/x + 1) na (0, 4+00)

2¢. 3/ — 6/ +6log Yz + 65 —35- +2=na R
3a. log tg § = %log }4_—22:7 na (0, )

3b. 1 arctg (2. tgz), na (=% + km, 3 + k)

3c. Vel+az+1—z+2log|Val+z+1—z—2[—Llog]2vz?+2+1—2z—1|, na

(=00, —1) ana (—1,00)

4a. 17%—410g|x—1|,na (—o00,1) ana (1,00)
—10-5~% log 242~ log 5
4b. 510(;%5 log 2 = , Na R
4c. 1e** —e" +z,na R
4d. —%x + %log le® —1[+ %log(e”” + 2), na (—00,0) a na (0,00)
de. i(sinzcosz + x), na R
4af. zlog(z + Va2 +1) — Va2 + 1, na R
4g. In |14+ tg x| na (=% + km, -5 + km) ana (=5 + kn, 5 + k)

4h. —1log(1 + cosz) — 2log(1 — cosz) + y na (km, (k+ 1))

2(cosz—1

= —3log|t| — gz +log |1 +t?|, kde t = tg £




