Vzorovy zapoctovy test (2007/8)
1. Urcete globalni extrémy zadané funkce f na mnoziné M:

f(2,y,2) = zyz

M ={[z,y,2] € R® 2> + >+ 2> =1& 2 +y+2=0}

[5 bod]

2. Je déna funkce
F(x,y,2z) =xsinz +ycosz — €°
Ukazte, ze existuje funkce z = z(x, y), kterd je ddna implicitné rovnici{ F'(z,y, z) =
0 a podminkou z(0,1) = 0.
Urcete 92(0,1) a 92(0,1).
[3 body]

3. Bud déna funkce

f(z,y) =In (\/y-i-l —x)

a) Najdéte definién{ obor D funkce f a naértnéte jej.

b) Vypocitejte Vf(0,0). Ukazte, ze funkce f je v bodé [0, 0] diferencovatelnd a
urcete v tomto bodé totalni diferencial.

¢) Napiste rovnici teéné roviny a normély ke grafu f v bodé [0, 0, 0].

d) Vypocitejte priblizné pomoci linedrni aproximace f(—0,04;0,02).

[3 body]

4. Reste diferencidlni rovnici — najdéte jeji maximélni Fedeni:
1 -2
y(x)

y(x) - y'(x)

[5 bodu]



Resent:
1. body maxima: (%, —%, —7); (—Z %’ —
body minima: (—-=2=, -, %), (
2. 52(0,1) = 0; §2(0,1) =1

¢) rovnice tetny 0 = —x + %y — z; norméla (—1, 5, —1)
d) f(—0,04;0,02) = —1-(—0,04) + % - 0,02 = 0,05

4.proc< —%: ye= /3@ —a2+c), x € R;
(

proc=—1: y.=—{/3(x — 1)2, 2 € (o0, 1) nebo z € (3,0);

proc> —1: yo = /3 —2%2+¢), v € (—o0,3 — VI +4c)

1

nebo z € (3 — 2/T+4c, 1 + 1V/1+4c)
nebo z € (3 + 2/1+ 4e, 00);



