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1. Rozcvicka Najdéte funkci, kterd zobrazuje:

(a) interval (0, 1) na interval [0, 1] (b) interval [0, 1] na interval (0,1)
(c) interval (0,1) na interval (0, c0) (d) interval (0,1) na interval (—oo, 00)
(e) interval [0, 1] na interval [0, co) (f) interval (0, 00) na interval (0,1)

Prirozena, racionalni a realna cisla; spocetnost
Co to je ,mohutnost* koneéné mnoziny a nekonecné mnoziny? Jak se definuje spocetnost?
2. Dokazte, Ze nasledujici mnoziny jsou spocetné:

(a) mnozina celych ¢isel Z;

(b) mnozina dvojic ptirozenych é&isel, tedy N?; jak lze upravit pro racionalni ¢isla Q?

(¢) mnozina vsSech fetézu nad abecedou A = {a,b} (hleddme tzv. lexikografické usporadani).

3. Ukazte, ze mnozina vSech podmnozin prirozenych ¢isel neni spocetnéd

Supremum a infimum

Co to je supremum (infimum) mnoziny?
Co vite o mnoziné Q a R c¢isel z hlediska existence suprema?

4. Dokazte, ze racionalni ¢isla tvori hustou podmnozinu realnych c¢isel, tedy ze pro kazdou dvojici
redlnych ¢isel a,b (a < b) existuje raciondlni éislo ¢ takové, ze a < g < b.
5. Necht A je neprdzdnd mnozina redlnych ¢isel (A C R, navic A # 0). O A vite, Ze neexistuje
jejl minimum.
(a) Zapiste formélné pomoci matematickych symboli vyrok 7' ;A md minimum* a pak ho
negujte.

(b) Dokazte, ze A je nekonecné velkd (aspon spocetné velka).

6. Najdéte suprema a infima nésledujicich mnozin nad redlnymi ¢isly (pokud existuji); existuji
pro né maxima a minima?

(a) Ay = {-1; ne N} (b) Ap = {mCED" p e N}
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