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A. Limity funkci.
1. Vysetiete konvergenci fady > o0 | sin() .
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2. Spocitejte nasledujici limity:
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B. Derivace. Co to je a jak se pocita derivace — aritmetika derivaci, derivace slozené funkce,
derivace inverzni funkce. Co je jednostrannd derivace a jak se pocita?

3. Urcete ve vsech bodech defini¢niho oboru funkci, zda existuji (jednostranné) derivace, pti-
padné ¢emu se rovnaji. Lze tyto funkce spojiti rozsitit?
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(f) V(1 —exp(l - 2?))? (8) 1 — exp(—z?)

4. Jesteé dalsi derivace:

(a) arcsin|32t2 (b)  +sinzcosz (c) arctg (In? z)

Du. (4.1.2019) Vypoctéte derivace funkei (véetné jednostrannych):
(a) f(z)=(z—a)*(x—b)? proz €< a,b>, f(z) =1 pro viechna ostatni x

(b) g(z) =% pro |z <1, g(z) = L pro |z > 1

Bonusovy priklad. Urcete ve vSech bodech defini¢niho oboru nésledujici funkce f, zda existuji
(jednostranné) derivace, ptipadné ¢emu se rovnaji. Lze tuto funkeci spojité rozsirit?

f(z) = (sin x)' cos |



Vysledky:

3a.z€ R—{0}: f'(x) =0, f(0) = +o0

3. & 1 0} 70) =om 2, 71(0)=1,7(0) = -

3c. z € (—oo; —1) U (1;=00) : f'(z) = x—1

3d.z € R— {%,1} fl(z)=s gn(1 2m)( 27f+( )=1f(1)=-

3e. x € (1,400): f'(x) = (no) (ln(lnx) = — 21nx); lze spoj. rozs. v 1: f(1) =0

3f. € R— { 1,1} f(x ):f xf_lef_g, (1) = +oo = f(~1), . (1) = —00 = f(~1)
3g.xeR—{0};f'(x):m,f;(o)zl,f’_(o)z—

4a. Df =< —4,% >;f’(x) = Gsgn (5a42) pro r # —% f@(_%) = +§%va(_%) =

(x—2)4/2(z+4)(1-2z))
—35, [i(=4) = =00, fi(3) = +o0 ,
4b. Dy = U < km, 5 + km >; f'(z) = %C%‘C pro x € U(km, 5 + km)* f) (2km) = 400 =
fi(m+2km), (3 +2km) = —c0 = (38 + 2kn)

4c. Dy = (0, +o00); f'(z) = z(141In* x)lf/tch prox # 15 f1(1) =1, f2(1) = -

Du. f'(z) = 2(z —a)(z — b)(2x —a —b) pro x € (a,b); fi(a) = fL(b) = 0; fL(a) = —o0;
fi(b) = +o0; f’(x)2: 0 pro z € (—o0,a) U (b, 00)

Dit. g/(2) = 22e=" (1 — 22) pro a € (—L,1); /(1) = F1.(1) = F1.(~1) = [ (~1) = 0; [/(x) =
pro x € (—oo, —1) U (1, 00)




