5. Cviceni z MA 1II. (24.3.2018)

ufal.mff.cuni.cz/course/nmai054

Urcete primitivni funkce k nasledujicim funkcim:

Rozcvicéka:
(@) [t (b) [ arctg V@ de
(c) farccosx dz (d) f arcsm\f dz

1. Najdéte primitivni funkci - Eulerova substituce

i m dz  (Napovéda: zkuste substituci Va2 +x + 1 =z + 1)

2. Zvolte vhodnou substituci a spocitejte (na intervalech, které jsou ‘prirozenym’
defini¢nim oborem vyslednych primitivnich funkei):

(a) f 1+ %gz dz (b) 13_1;1m2:v dz (C) f (sinac—&—lcosac)2 dz

(d) QSinw—lcosac-i-S dx (e) f 5+4lsin;v dz (f) f (2+cosl$) sin x dz

(g) fsinwlo:#w dz (h) f \/ﬁ dz

3. Nepifjemné substituce - NEPOVINNE:
(@) [iy/50 b) [ s de (© [ do

dzx (f) dz

G e Jovmemde  ©® Jimmm

4. Priklady pisemkového typu (doc. Kalenda):

(a) f% dz © f @-1)(2 zfgézzﬂﬂ) dz
@ JESEEEE & @ [t
Domaci kol na 20.3.2018:

(1) fm dz

(2)  [|sinxz+cosz|dz  ,Poslepujte” na celém def. oboru!
ONNE =

Zopakujte si definice a zatim probrané véty o urcéitém integralu.



ResSeni: (a7 na c)

Rozcvicka:

a. logz —log|1 +log x|, na (0,2) ana (,00) b. (z+1)arctg v/ —/z, na (0,00)
c. x-arccosx — /1 — a2 na (—1,1) d. —2/1 — z - arcsin/z + 24/, na (0,1)

2b. vVa?+z+1—ax+2log|vVal+z+1—2z—2| — %log|2\/az2+x—|—1 -2z — 1|,
na (—oo,—1) amna (—1,00) 2a. £+ ilog|sinz + cosz|, na Dy(x # —F + 2km,z #
SH+knkeZ) 2b.x-— \% arctg (v/2 tg z), plati na Dy mimo body ’2’ + k7, posun
vzdy o —% 2c. ,na Dy mimo % +km, lze spoj. dodef. 0 2d. 75 arctg (f(3
= 2e. 2 arctg (5(5 tg $+4)), mimo
(2k+1)m, k € Z, posun vidy o 2 2f. 2log((1—cosz)(2+cosz)?/(1+cosz)?), mimo

kmk € Z (= 3log(|t|(t* +3)), kde t = tg £) 2g. L 35z + log, /e

-1
1+ tg «
tg §+1)) , mimo n+42kn, k € Z, posun vzdy o

cosx 3 cos3 cosx+1
(= == + 3 =% +log|tg %|), mimo & k€ Z 2h. log(%)7 na R
3a. log |1t — 2 arctg ¢, kde t = 91”__& 3b. log|z + V22 + 1| = argsinh

z mnaR 3c.log|r+Vz?2—1] naint. (—oo,—1) na (1,00) 3d. log|t| +
25 — 5log[l1 4+ 2t| na R 3e. vede na fﬁ dz  3f. log|i=|, kde

2 _ 1. V7
Va2 +dr+1=1z+t, tedy log 3 N

4a. log 355 + f artcg t\}l i+ k75 na int. ((2k — 1)m, (2k + 1)), kde
t =tg §; lze "slepit” v krajnich bodech (napf. Lf proxz =7) 4c. —% log |z —

1] — ﬁ+%log|x+l| tlog(a? +x+1)— f arctg 2”\”/'%1 na (—oo,—1) a na

(=1,1) ana (1,00) 4d. tg x+cotg x + 2log [tg © — 1| — 2log |tg = + 1| na int.

(5, CEUT) e, — 2 arctg (vV2cosz) + sigarctg <5 na R




