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Jak probiha dukaz? Co je to pfimy dukaz, nepiimy dukaz a co dikaz sporem?

5. AG nerovnost: Pro kladnd redlné x1, ...z, plati:

Y. x, < %(ler...Jr:ﬂn)

Dokazte pro n = 2.

A. VYROKOVA LOGIKA (jesté z minulé hodiny)

7. Rozhodnéte o pravdivosti a negujte:

(a) VeeN JyeN VzeNplath z >z =>y<z

(b) JyeN VzxeN VzeNplath z>zx =y <z

(¢) JyeN VeeN VzeRplati z>z=y<z

8. Dokazte, ze nasledujici vyroky jsou ekvivalentni:

(a) A= B, -B= A, ﬁ(A&ﬁB), -AV B

(b) (A=B)=C, A= (B=0C)

9. Ktery z nasledujicich vyroku je silngjsi?

(a) VzeR 3K >0, K€ R takové, ze |f(xr +1) — f(x)| < K

(b) 3K >0, K€ R VxR takové, ze |f(z +1) — f(z)| < K

B. Jak probihé ditkaz MATEMATICKOU INDUKCI?

1. Dokazte, ze pro vSechna pfirozena n plati:

n 1 n 1)(2 1
(@) Yo k= n(n2+ ) (b) >y j2 = nlnt )6( ntl

(€) Yop k=22 (=30 k)



d) >, ﬁ >./n pron>2 (e)  Vypocitejteproz € R > ;_ a*

2. Dokazte tzv. de Morganova pravidla pro mnoziny A a B; (i =1 .. n):
(@)  ANNZ B = Uiz, (A\ By)
(b)  ANUZ, Bi = Nizy (AN Bi)

3. Dokazte pro vSechna pfirozend n:

(a) (2n)! < 22"(n!)? (b) n?<2n

4. Dokazte pro vSechna pfirozend n a realna x takova, ze 0 < zp, < 7 :

Isin (3p_q k)| < Dop_;sinay

Domaéci dkol (19. a 20.10.): Dokazte pro vSechna piirozend n, kde e je zdklad
prirozeného logaritmu:

() <l < (2E)n

(Ndpovéda: pro hornf odhad lze uzit AG nerovnost; dale plati (1+ )" <)

Bonus (tézké!!): Dokazte AG nerovnost pro viechna x; € R,x; > 0an € N:

VIliz i < % D T



