1. Cviceni z MA II. (23.2.2016)
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Aplikace prabéhu funkci

Jak se pomoci derivace poznd, kde mé funkce maximum /minimum? Kde je ros-
touci/klesajici? Co je tetna funkce v daném a jak souvisi s konvexitou ?

1. Ktery z obdélniku o obvodu [ mé nejvétsi obsah?

2. Ktery z vélct o objemu V ma nejmensi povrch?

3. Z ¢tvercového listu papiru odstfihneme v rozich malé ¢tverce a slozime krabicku
(bez vika). Jak velké ¢tverce mame odstiihnout, aby vznikld krabicka méla co
nejvétsi objem?

4. Bazén ma mit tvar pravoihlého rovnobéznosténu s objemem 200 m?. Délka
mé byt étyindsobkem §ffky. 1 m? zdkladny je dvakrat levnéjsi nez 1 m? stény.

Jaké maji byt rozméry bazénu, aby jeji stavba byla nejlevnéjsi?

5. Z chodby o sifce A odbocuje chodba o &fice B. S jak dlouhou tyéi je molno
zatocit? (Pro jednoduchost: ty¢ chceme nést vodorovné.)

6. Dokazte a zapamatujte si ndsledujici nerovnosti.
(a) Pro véechna x € R plat{ e* > 1+ z.
(b) Pro v8echna x € (—1,00) plati In(1+z) < x.

(c) Pro v8echna x > 0 plati sinz < z.

Domaci kol na 29.2.2016:
1. Jak velky snéhuldk (ze ti{ kouli) lze vyrobit z koule o poloméru 1 metr?
[2 body]

Tip — Jensenova nerovnost:
Pro konvexni funkci f na (a,b) a ¢isla x; € (a,b) a a; takova, ze a; € (0,1),

>, a; =1 plati, ze
f(z ;) < Zaif(xi) )

2. Dokazte, ze funkce (1 + 1/z)® je rostouci (z € R™T). [1 bod]



3. Pomoci Taylorova polynomu spoctéte nasledujici limitu:
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[1 bod]



