4. a 5. Cviceni z MA II. (12. a 19.3.15)
ufal.mff.cuni.cz/course/nmai054

1. Spocitejte primitivni funkce:

(@) [a"lnz dz (b) [Hsinldz (¢) [ @ dz

(d) [sinz-v2+4cosz dz  (e) [ 65:2:1 dz (f) [a-V2?+1dx
(g) [x-vV2-322dz (h) 1i‘:oi§z de (i) [ do

) s2ts de (k) [sinzcos2c dz (1) [sinzsin2z do

2. Piiklady na substituci II:

1 1 z—1

3. Dilezité piiklady:

(a) [z dz  (na (0,7), napi. uzijte substituci tg £ =t)

sinx

b —t . dx na (—Z, Z), uzijte napf. substituci tg x =t
143 sin“ x 272

() [ m dz  (Ndpovéda: zkuste substituci Va2 +z+1=x+1)

4. A dalsi pfiklady na urcovani primitivni funkce:

o+l _pz—1 &3
(a) f % dz (b) f erill dz

() [=iimsdr (d) [cos’zdx () [ Lbte’x

e2z fer —2 1+tgx

Domaci kol na 18.3.2015:
217
(1) f x_15 dzx

(2)  [log(z +V1+22) dz

(3) fm dz

Zopakovat /naucit se/pochopit, jak funguji standardni substituce t = tg 3, t = tg

x a eulerova substituce vaz? + bz + ¢ = \/ax+1t nebo Vaz? + bx + ¢ = xt++/c,

(pokud az? 4 bz 4 ¢ nemi R kofeny a a > 0,c¢ > 0).



Reseni: (a7 na c)

2a. 2y/z — 2log |1 + /x| na (0, +00)

2b. log(z 4+ vz + 2) — 2arctg(v/x + 1) na (0, +00)

2¢. 3z — 6z + 6log Yz + 6= 3%+ J=naR

3a. log tg § = 3 log 135257, na (0,m)

3b. 1 arctg (2. tgz), na (=% + km, 3 + k)
3c.\/m—w—l—ﬂogh/m—x—m—%log|2\/m—2x—1|,na

(=00, —1) ana (—1,00)

— - x
4a. 10-5 log 242~ " log5 , na R

5log5log2
4b. %62 —e*+x,na R
4c. — 3z + 1 logle” — 1| + £ log(e” + 2), na (—o0,0) a na (0, 00)
4d. %(sinmcosm—i—x), na R
de.In |1+ tg #| na (—5 + kr,—5 + kr) ana (=5 + km, 5 + k)

Dul. 2179“ —4log|z — 1|, na (—o00,1) a na (1, 00)

Du2. rlog(z + V22 +1) — V22 +1,na R

Du3. —1log(1 + cosz) — 2 log(1 — cosz) +
—3log|t| — = +1log|1+t?|, kde t = tg £

sty ha (km, (k+ 1)7)



