2. Cviceni z MA 1I. (24.2.2014)
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Taylorav polynom

Co je Taylortiv polynom funkce f v zadaném bodé a (znaceni T./:*)?
Jak je tento polynom charakterizovén (pro z — a)?

1. Najdéte Tayloruv polynom (Fddu napt. 5 v bodé a) pro nésledujici funkce:

(a) f(x)=tgx, a=0 (b)  f(z) =e"
(c) f(x)=log(1l+x) (d)  f(z)=sinz
(e) f(z)=cosz ()  fla)=Q1+2)?

2. Najdéte Tayloruv polynom faddu n v bodé 0 pro nésledujicich funkce. Kon-
verguje tento polynom k zadané funkei (tj. pro n — 00)? Pro jaka x?

(a) flx)=e" (b)  flz) = ze2®
(€) fl@)=e = prox#0,f(0)=0 (d) f(z)=gss
(e) f(x)=log itz ) f@) = gt

(g) f(xz)=log2 odhadnéte polynomem
(pouzijte napi. fci log(1 + ) nebo fci —log(1 — x))

3. Pomoci Taylorova polynomu spoctéte nasledujici limity:

. e’ sinz—x(l4+x
(a)  limg_o = (+a)

(b)  limg— oo (\6/$6 + a5 — a6 — 505) (c) limg oo (x —2%In (1 + %))

4. Spoctéte priblizné (muzete bez odhadu chyby) nésledujici éisla: sin 0.1, cos 0.1,

V0.98, /1279.03, %01, log2, ¥/1.03,1.01°, ...



Domaci kol na 24.2.2014:
Zopakujte si odhady chyb u aproximace pomoci Taylorova polynomu.
1. Pomoci Taylorova polynomu spoctéte nasledujici limitu:
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2. Rozvedte nésledujici funkci v fadu:
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3. Spoctete piiblizné (bez odhadu chyby) hodnotu log 1.2,.

Reseni:
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2b. YN 22 prox € R

2c. 22]:0 0-z™ = 0 nekonverguje k f(z),x # 0

2d. NGV (1)L na (-3,3)

2e. 2- Ziﬁgl)ﬂ 12::,:11 pro |z| < 1

2f. 30 (n+1)2™, na (—1,1)
_qynt1 o an

2g. 3o, ( 131 =2

3. y(z) = (1—2) X322V

4. 0.099 833, 0.995004, 0.989949, 12.002 3, 1.010050, 0.182321, 0.693 147, 1.002 466,
1.051010




