2. Cviceni z MA 1I. (24.2.2014)
ufal.mff.cuni.cz/course/nmai054
Taylorav polynom

Co je Taylortiv polynom funkce f v zadaném bodé a (znaceni T;/¢)?
Jak je tento polynom charakterizovén (pro z — a)?

1. Najdéte Taylortiv polynom fadu 5 v bodé 0 pro funkci tg .

2. Najdéte Tayloruv polynom fadu n v bodé 0 pro néasledujicich funkce. Kon-
verguje tento polynom k zadané funkei (tj. pro n — c0)? Pro jaka x?

(@) flx)=e" (b)  f(z) = ze*®
(c) fl@)=e = prox#0, f(0)=0 (d) f(z)=gs
(e) f(l‘) = log % (f) f(.%‘) = (1,19,:)2

(g) f(x)=log2 odhadnéte polynomem
(pouzijte napi. fci log(1 + ) nebo fci —log(1 — x))

3. Pomoci Taylorova polynomu spoc¢téte nédsledujici limity:

. e’sinz—x(14x
(a) hmzﬁo %

(b)  limg oo (Va8 4 2% — V/ab — 2) (¢) limgsyoo (v —2?In (14 71)).

4. Spoctéte priblizné (muzete bez odhadu chyby) nésledujici éfsla: sin 0.1, cos 0.1,

V0.98, /1279.03, €%, log2, ¥/1.03, 1.01°, ...

Domaci kol na 24.2.2014:
Zopakujte si odhady chyb u aproximace pomoci Taylorova polynomu.

1. Pomoci Taylorova polynomu spoctéte nasledujici limitu:

N

x

. cosr—e T
lim —mM
z—0 1’4

2. Rozvedte nésledujici funkei v fadu:

@)= s
xTr) =
4 l+ax+a?+a3

3. Spoctéte piiblizné (bez odhadu chyby) hodnotu log 1.2,.



Reseni:

L1800 =2+ 5 + 2 + o(a”)
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2a. ZniQO(il) rn! :Zgzﬂ n!

2b. EN_I an:H, prox € R

n=0

2c. 271:1:0 0-z"™ = 0 nekonverguje k f(z),x # 0

n g2ntl

2d. Z,Eljlgl>/2(71) onFI na (73, 3)

2e. 2. Vo2 2 o 2] < 1

2f. Zﬁfzo(n + 1)z", na (—1,1)
_qyn+1 R

2g' 25:1 ( 121 = Zn:l %

Boylx)=1—2)> 0, z(1F)

4. 0.099 833, 0.995004, 0.989949, 12.002 3, 1.010050, 0.182321, 0.693 147, 1.002 466,
1.051010




