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Tvrdim, ze Vn € N se d& postavit nejvyssi mozny snéhuldk rozdélenim zakladni koule o
objemu V € R v piipadé, Ze ji rozdélim na n stejné velkych kouli.

Dokazu to matematickou indukci podle n:

I. pro n = 1 to ocividné plati, pokud nevyberu celou zédkladni kouli, tak bude mit snéhulak
mensi objem a protozZe se sklada z jedné koule tak tedy i mensi vysku.

II. predpokladam, ze tvrzeni plati pro n a dokazu, Ze pak musi platit i pro n + 1:

Definuji si funkei f(x), takovou, Ze mi pro parametr x urcujici polomér jedné koule vybrané
ze zakladni koule vrati vysku nejvyssiho snéhulédka, ktery lze v takovém ptipadé postavit z
jiz. vybrané koule a n dalsich kouli vybranych ze zbytku zakladni koule (podle indukéniho
predpokladu, tz. vSechny stejné velké).
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V a n je libovolné pevné.
Nyni zjistim pro jaké x nabyva f(x) maxima.
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f'(x) neni definovana pro z = {/ %, coz je zaroven krajni bod defini¢niho oboru f(x)
Zjistim, pro jaké x plati f/(z) = 0:
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Porovnam funkéni hodnoty v podezielych bodech:
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\’}i / pfevedu odmocniny na druhou stranu (jsou uréité kladné)
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To uz ocividné plati. Porovnam tedy jesté s druhym podezielym bodem:
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Pro n = 1 nerovnost plati, a odmocnina je rostouci, takze bude platit i pro vyssi ¢isla.



Zjistim tedy, ze funkce nabyvi maxima pro x = @/ 47r(37:/+1).

Z toho vyplyva, Ze abych dostal nejvyssiho snéhuldka z n + 1 kouli, tak musi mit prvni koule
stejny objem jako ty ostatni (HLH) a tim paddem mam tvrzeni dokdzéano.

Nyni si za V' dosadim objem koule s polomérem 1m, V :=3 4{.

Vim, Ze pro maximalni vysku musi byt vSechny koule stejné, tudiz vydélim V poc¢tem kouli(3)
a zjistim polomér jedné koule.
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Maximélni vyska snéhuldka ze t¥i kouli vyrobenych ze zdkladni koule s polomérem 1m tedy
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