9. Cviceni z MA 1II. (27. a 28. 4. 2011)

1. Druhé parcialni derivace se mohou lisit v zavislosti na potradi derivaci:

f(z,y) = zy pro |z| > |y| a f(z,y) = 0 pro |z] < |y

2. Derivujte podle vSech proménnych (derivace slozenych funkci — Fetizkové
pravidlo):

(a) funkcit — u, kde u = e*~2, z =sint, y =13
(b) funkci t — z, kde z = arcsin(z — y), x = 3t, y = 4¢3
(c) funkci (r,0) — 2, kde z = 2%y — xy?, * =rcosy, y =rsine

(d) Necht funkce (u,v,w) — f(u,v,w) m4 spoj. parc. der. 2. fadu na R3.
Spocitejte parc. der. 2. fddu funkce p(x,y, z) = f(x, zy, xyz).

Necht G C R" oteviend, a € G, f € CY(G). Teénou nadrovinou ke grafu funkce
f v bodé [a, f(a)] rozumime graf fce T, z € R™:
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3. Anuloid A = (22 + 32 + 22 + 12)? — 64(22 + y?) = 0 popiste jako sjedno-

ceni grafu dvou fci dvou proménnych. Existuje k tomuto anuloidu te¢né rovina
v bodé [0,3,/3]?

of

Tiz fa) + 5o-(a)(z = an) + o+ 52 ()~ an)

4. Necht f(z,y) = —2? —y? + 22 + 4y — 4.
Uréete te¢nu T, kterd je kolmd k pifmce {[t,t,t] € R3;t € R}. Ve kterém bodé
protind T pifmku {(0,0,t) € R*;t € R}?

Domaéci dkol na 4. a 5. 5.:

(a) Urcete defini¢n{ obor nésledujici funkee, vySettete jejich spojitost a vypocctéte
parcialni derivace vSude, kde existuji
flz,y) = xy+ = pro [z,y] # 0, f(0,0) =0 (pi. 5d z cvic. 8)
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(b) Urcete definiéni obor ndsledujicich funkei a vypoctéte parcidlni derivace 1.
a 2. fadu vsude, kde existuji. Naleznéte rovnici te¢né nadroviny v zadanych
bodech:

f(z,y) = arctg %, v bodé [1,1, f(1,1)] (pf. 6b z cvic. 8)

(¢) Spocitejte hodnoty parc. der. 1. a 2. fadu funkee
F(z,y) = g(zy, 3) v bodé A= (3,2).



Reseni:
-
3. z= el
Dy : 4 < 2? 4+ y? < 36, spojitost na Dy, ex. parc. der. na okoli b. [0, 3], jsou spoj. v b.

[0, 3]

4.
tecna z = f(2,3)— (x— 2) — (y — 3), protind = v b. [0,0, ?17]



