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Jak probihad dikaz matematickou indukei?

1. Dokazte, ze pro vSechna ptirozena n plati:

(a) Yop_ k=nntd (b)  Yop, k? = nitlntD)

6
(€) Sp k=02 (=0 k)

d Y, +->vn pron>2  (e) Vypocitejteproz € R:

k=1 /&

ZZ:1 a®

2. Dokazte pomoci matematické indukce, ze pro vSechna prirozena n a realna

x > —1 plati tzv. Bernoulliho nerovnost:

1+z)">1+nx

3. Dokazte tzv. de Morganova pravidla pro mnoziny A a B; (i =1 .. n):

(@) ANz Bi = Ui (A\ Bi)

(b)  A\NUiLy Bi = Nimi(A\ By)

4. Dokazte pro vSechna prirozena n:

(a) (2n)! < 22(n!)2 (b) mnZ<2n

5. Dokazte pro vSechna pfirozend n a realna = takova, ze 0 < xp < 7 :

Isin (3 p_q k)| < Dop_;sinay

6. Dokazte pro vSechna pfirozend n, kde e je zaklad prirozeného logaritmu:

(2 <nl< (5

(Ndpovéda: pro hornf odhad lze uzit AG nerovnost; dale plati (1+ )" <)

7. Dokazte AG nerovnost pro vSechna x; € R,x; > 0an € N:

\ H;L:l Ty < %ZZ':I Ti



