6. Cviceni z MA II. (30.3.09)

Urcity integral. Jak se definuje Riemannuv integral? Kdy je funkce R-integrovatelna?
Jak se definuje Newtonuv integrél, kdy je funkce N-integrovatelna?

1. Urcity integral z definice:
Plati: Pro a < b < ¢ redlna je (r) ¢ = b+(1~z) < pokud ma jedna strana
a a b
smysl.)

(a) [7 ldx (b) f_22 |z|dz , kde |z je celd ¢ast =
2. Urcity integral pomoci primitivni funkce:
(Plat{: Necht f spoj. na (a,b) a F je primitivn{ k f. Potom

(R)ff f(x) do = lim,_,_ F(x) — lim, .o, F(x) , pokud je alespoii jedna strana
R ¢islo)

(a) fol a*dr , € R (b) [" sinazdx
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() fo V1+zdr (g 0 sian (h) f2 gg?—%x+2 dx

(i) fo5 2% — 3z +2|dz (j) foa |cosz|dz , kde a=2r

3. Per partes a substituce pro uré¢. integrél (vs. primitivni fce):
(a) [ 2*lnzdz (b) fol x arctg zdr  (c) fog sin®  cos zdx
(d) f; sin® zde (e) [ e da

() folmr (arctg (sin® x + sin(sinz)) — sinz) - cos zdx

™ 1 . 1 )
(2) ffﬂ (TFcos2)2 SN Tgesy SN rdx

4. Aplikace urc¢itého integralu:

— plocha: najdéte obsah omezené rovinné oblasti ohranicené kiivkami

(a) y=2% y=u (b) y=cosz, y=sinz, z=0

(C) y= \/117:1;2’ Yy = 1_;,_1@2; T = %\/g

— délka kiivky:
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(& 4 e @) pro z € (0,7), kde a,v > 0 parametry
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— objem rotaéniho télesa: M oblast ohrani¢ena grafem funkce f a osou x na
daném intervalu; vypoctéte objem rotac¢niho télesa, které vznikne rotaci M
kolem osy =

(a) f(x) =+sinz, = € (0m)

— integralni kritérium konvergence fad:

(a) X, L (s>0) (b)Yl i

5. Rozmyslete si, ze plati:
(a) fflo%dx:Oproa>0
(b)  Necht f je spoj. a plati f(§ +y) = f(5 —y) pro Vy € R. Potom

ffj: f(x)coszdr =0
2

Resent: (a7 na c)
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