3. Cviceni z MA II. (9.3.10)

Co je metoda substituce pro hleddni primitivni funkce (2 pravidla)?
Urcete primitivni funkce k nasledujicim funkcim:

1. Substituce:
() [YT—3zda (b) [ gy do
(©) [ gt da (d) [l an
() [V1I—-22dx () [ i da

(8) [xe™™ dx (h)  [tgz dzx

(i) [ cotg dz G \/ﬁ dx
—z)* in g

() [k de () [ grres do

2. Rozklad na parcialni zlomky - urcete primitivni funkce
(@) fl)==4Ftde () f@) = s da
(© f@)= g dr (@) f2) = 2 de
(€ fl@)=mtitgdr (f) f(0) = crodiers 4@

xr— 132 X
(g) f(z)= % dr  (h) f(z)= (@2 F20+2)2 (2 +22—3) dx

3. Najdéte primitivni funkci na maximalnim intervalu existence
. . 4x
(a)  [arcsinsin 397 do

®) f m dx  (Népovéda: zkuste substituci Va2 +x+ 1=z +1)



tipy pro substituce:
- ‘mocnina’ ... t = az® + b (dt = akz*~Vdzx)
- goniometrické ...R = &, kde P,Q polynomy
t = sinz, pokud R(sinz,cosz) = —R(sinx, — cos), tj. ‘lichd wrt cosz’
t = cosx, pokud R(sinz,cosz) = —R(—sinz, cos), tj. ‘lichd wrt sinz’
t = tg x, pokud R(sinz,cosz) = R(—sinz, — cos), tj. ‘sudd wrt sinz, cos z
t = tg 5, univerzélni, ale nepf{jemnda

)

- odmocnina ...
t=¢ Z:Idb’ pro R(z, ¢ ZZIZ),qEN,ad—bc;ﬁO,a,b,c,dER

t= 5/ —Zgis, pro WSPL . ®/Spn; S = (“z+b); s=NSN(q1,..-qn)
- eulerova ... Vaz? 4+ bz + ¢ = y/ax + t nebo vax? + bz + ¢ = xt + /e,

pokud az? 4 bz + ¢ nemd R kofeny a a > 0,¢ > 0

Resent: (a7 na c)

1a.—i(l—3x)% na R 1b.—%-1+$2,naR lc. £ V24522, naR 1d. % log®z,
a (0,400) le. 3(arcsinz + 21 —2?), na (—1,1) lf Larcsin %", na (—v2,v2)

1g. —%efﬁ, na R 1h. —log|cosz|, na kazdem (=5 + km, 5 3 + kw),k‘ e Z 1i.

log | sin x|, na kaidém (K, (k +1)7),k € Z 1j. 3 -arcsin(z — 1), na (-2,3) 1k.
——f\‘q’/i—i— 923 —f:cS na (—o0,0) a na ((),oo) 11. § arctg(2sin’z — 1) = —3

arctg(2cos x—l),naR 1m.3€f—6%+610g€/§+6%ﬁ—3%ﬁ+2% na R

2a. & —z + 3In|z + 3|, na (—o0,—3) a na (—3,00) 2b. %1n(x2+3x+5)—\/%
arctg f(2x +3),na R 2c. F(z) = llog\&H_1 na (—oo,—3) a na (—3,1) a
na (1,00) 2d. log|z — 2| 4 log|z + 5| na (—oco,—5) a na (—5,2) a na (2,00)

1
2e. 2(z + 1)* +log|z — 1| — 1log(z® + 1)— arctg = na (—oo,1) a na (1,00) 2f.

F(z) = —§log|x+ 1]+ %log(:c2 +1)+ 1;52111, na (— oo,—l) ana (—1 oo) 2g. 2h.
F(x) % log(m2+2w+2)+l—10$*2'§+2 100 log |z— 1|+ o5 108 \a:+3|+ Garctg (z+1),

na (—oo, —3), na (—3,1) a na (1, 00)



