7. Cviceni z MA II. (14. a 16.4.09)

Urcity integral. Jak se definuje Riemanniv integral? Kdy je funkce R-integrovatelna?
Jak se definuje Newtonuv integrél, kdy je funkce N-integrovatelna?

Jaké zndte metody vypoctu urcitého integralu (z definice, pomoci primitivnf
funkce (+ aditivni vlastnosti), per partes a substituce pro urcity integral)?

1. Urcity integral z definice:
(Plati: Pro a < b < c redlnd je [, :m)f; +mf, , pokud mé jedna strana
smysl.)

(a) [ 1ldz (b) fEQ |z]dz , kde |z] je celd ¢ast =
2. Uréity integral pomoci primitivni funkce:

(Plati: Necht f spoj. na (a,b) a F je primitivn{ k f. Potom
(R)fab = lim,_y_ F(x) —lim,_,, F(x) , pokud je alespoi jedna strana R ¢islo)

(a) fol *dz ,a € R (b) [ sinzdx
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(i) f05 22 =3z +2|dz  (j) [, |cosz|dr , kdea=Er

3. Per partes a substituce pro uré¢. integral (vs. primitivn{ fce):
(a) [ 2?Inadz (b) fol x arctg zdr  (c) fog sin® z cos xdx

(d) f; sinzdr  (e) fow mdﬂ?

() foloﬂ (arctg (sin® z + sin(sinz)) — sinz) - cos zdx
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(g) f,ﬂ (TFcos2)? S THcos S xdx

4. Aplikace urc¢itého integralu:

— plocha, délka kfivky a objem rota¢niho télesa
— integralni kritérium konvergence fad

5. Rozmyslete si, ze plati:

(a) ffk’%dx:Oproa>0



(b)  Necht f je spoj. a plati f(5 +y) = f(5 —y) pro Vy € R. Potom

fz%j; f(x)coszdr =0
2
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